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Pointa feSeni je nésledujici ivaha. Oznaéme D = {1,...,n} x {1,...,n}. Uvazme policko
d € D. Ozna¢me mnozinu symetrii na vstupu jako S. Tedy S C {\,/, —,|}. Pro kazdé s € S
uvazme funkci fg : P(D) — P(D), kterda mnoziné prvka D’ C D pritadi mnozinu prvki, na
které se néjaky d’ € D' muze namapovat néjakou symetrii s € S. Nyni pro kazdé policko
d € D zvlast nalezneme ,fixed point“ aplikace funkce fg na {d}. Tj. Polozime X, = {d} a
pro ¢ > 0 dokud fg(X;) # X, tak pokladame X, 1 = fg(X;). Tento proces se nutné zastavi
po konstantné mnoho krocich. Takto miizeme celou matici D rozlozit na disjunktni mnoziny
Yi,..., Y, pro které plati Fg(Y;) = Y;. Navic pozadujeme, aby tento rozklad byl co nejhrubsi
(tj. pro kazdy jiny rozklad Zi, ..., Z; je kazdé Y; sjednocenim nékterych Z;. Jinymi slovy aby
Y; byly co nejvétsi mozné. Nyni, ze zadani plyne, ze v kazdé takové Y; musi byt stejné prvky.
Pro kazdou z téchto ttid rozkladu se tedy staci podivat na ten nejcastéjsi prvek — oznacme
jej jako x — a ten prohlasit za majoritni, zbytek staci zménit na x a to da zarucené nejmensi
mozny pocet zmén. Napf. je-li Y7 = {1,2,3,3,3,4,5,5}, je nejcastéjsi x = 3, takze zménime
1,2,4,5 na ¢islo 3, coz je ta nejlevnéjsi moznda operace.

Programova realizace je nasledujici. Prochazime postupné vSechna policka a ukladame si,
ktera uz jsme vidéli. Pro kazdé policko pocitdme mnoziny X; dokud nejsme v pevném bodé
Y. Pro vsSechna policka d € Y si poznacime, ze uz jsme je navstivili, abychom tuto tridu
rozkladu nenapocitavali znovu. Pripoc¢itame si do vysledku pocet zmén. Takto projdeme
vsechna policka a vypiseme vysledek.

Cas: Na kazdém policku budto stravime néjaky cas pocitanim prislusné mnoziny X;, nebo
jej preskocime, protoze jsme jej uz navstivili. Protoze symetrii je koneény pocet a velikost
orbity kazdé z nich je nanejvys 8 (tj. po nanejvys 8 aplikacich dané symetrie skon¢ime na
tom stejném misté), lze fixni bod Y spoditat v case O(1) a |Y| = O(1), takze spocitat ten
nejcast&jsi prvek lze také za O(1). Celkem tedy mame ¢as O(n?) - O(1) = O(n?).



